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MEDICION DE ANGULOS
Un angulo AOB esta formado por dos rayos R1 y R2 con un vértice comun O (vea Figura 1).
Con frecuencia interpretamos un angulo como una rotacion del rayo R1 sobre R2. En este caso,
R1 recibe el nombre de lado inicial y R2 es el lado terminal del &ngulo. Si la rotacion es en el
sentido contrario al giro de las manecillas de un reloj, el angulo es considerado como positivo
y, si es en el sentido de las manecillas del reloj, el angulo es considerado como negativo.

R, 9] lado inicial
A 1
lado
terminal Iado terminal
B
Iado inicial A
'e) Rl Rx
Angulo positivo Angulo negativo

FIGURA 1

La medida de un angulo es la cantidad de rotacién alrededor del vértice para mover R1
sobre R2. Intuitivamente, esto es cuanto es lo que “abre” el angulo. Una unidad de medida
para angulos es el grado. Un angulo de medida 1 grado se forma al girar el lado inicial
1/360 de una revolucion completa. En calculo y otras ramas de matematicas, se usa un
método mas natural de medir &ngulos y es la medida en radianes. La cantidad que abre
un angulo se mide a lo largo del arco de una circunferencia de radio 1 con su centro en
el vértice del angulo.

ANGULOS EN POSICION NORMAL
En ambos casos podemos tomar las manecillas del reloj para asociarlos, a favor de
estas es negativo y en contra a las manecillas positivo.
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EJEMPLOS DE MEDIDAS DE ANGULOS Y SUS GRAFICAS
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Medida de angulos en grados
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RELACION ENTRE GRADOS Y RADIANES
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FIGURA 4

1. Paru convertir grados o mdianes, mualiipliguee por %
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ANGULOS COTERMINALES

Son aquellos angulos que comparten el mismo lado inicial y terminal. Existen angulos
coterminales positivos y negativos, en ambos casos se pueden obtener infinitos
angulos coterminales a partir de uno solo.
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EJEMPLOS DE ANGULOS COTERMINALES NEGATIVOS
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LONGITUD DE ARCO DE UNA CIRCUNFERENCIA

Un &ngulo cuya medida en radianes es esta subtendido por un arco que es la fraccion de
la circunferencia de un circulo. Entonces, en una circunferencia de radio r, la longitud s
de un arco que subtiende al angulo es:
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LOHGITUD DE UN ARCO CIRCULAR

En una eireun ferencia de radio £, la longitud £ de un aneo gue subdicnds un dngulo
conirl de & rodiancs ex

£ =rfl

Ejemplo Longitud de arco y medida angular %

1) Encuentre In bongitud de un arco de un circule con radio 10/ m que
subtiende un singulo central de 30°,

b} Un jingubo centrud @ en on cireulo de rmdio 4 m es subtendido por un areo de lon-
gitud 6 m. Encuentre una medida de & en radiones.

Solucian

a) Dl ejenplo b se ve que 3P = i ead, Por lo tamio, la Pongitud del arco es

La férmala 5 = o es venkalern 5 - {m:lg - _53—_“1

wila cuanda @ se mide en mdinres,

b} Porla fhenula @ = g/r, 2e tiene

i A 3
E-"Frr"d-vzr.ld

FUNCIONES TRIGONOMETRICAS
Triangulo rectangulo

El triangulo rectangulo es aquel que tiene un angulo interior que es recto, es decir,
mide 90°. Este tipo de triangulo es una de sus clasificaciones de acuerdo a la medida de
sus angulos interiores. La principal caracteristica del triangulo es que, como ampliaremos
mas adelante, tiene un lado de mayor longitud (llamado hipotenusa) y otros dos
denominados catetos cuya union forma el angulo recto.

Los triangulos en general, estan formados por 3 lados y 3 angulos. Ademas, los
triAngulos rectangulos se llaman asi por tener un angulo recto entre sus catetos.
Los lados de un tridngulo rectangulo son la hipotenusa y los dos catetos:
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en cuenta que minimo debo tener dos lados para esto.

En algunos casos el teorema de Pitagoras no se utiliza como punto de partida en la
resolucién de tridngulos rectdngulos. Como es en los casos en donde solo se cuenta con

Cenh=2=

h
CosP = ch
Tanh = £°
cq

¢,Como resolver un triangulo rectangulo?
En este caso es importante tener en cuenta que si no me dan angulos puedo aplicar
el teorema de Pitagoras y hallar las longitudes de sus lados sin problema, teniendo

una de sus tres aristas y como Minimo uno de

Entonces con base a esto se procede a enfocar el angulo agudo que se encuentra
opuesto al cateto opuesto y lo usamos como su angulo principal llamado para establecer

las relaciones entre el lado dado con el que se pide, de acuerdo a las relaciones
trigonométricas. Asi:

Razones Trigonomeétricas

Determina el valor de las razones trigonométricas para los angulos Ay B:

Ejercicios

1. Encuentre la medida en radianes del angulo dado

A. -300°
B. 54°
C. 96°
D. 1200°
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2. Encuentra la medida en grados del angulo con la medida en radianes
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4. Determine si las siguientes parejas de angulos son o no coterminales



A. 30°, -330°
B. 50°, 410°
C. 10°, 370°

5. Haciendo uso de las razones trigonométricas, calcular la altura de la cometa

<

7. Resuelva los siguientes triangulos
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Preguntas de seleccion maltiple
1. Unarueda describe varios giros como se muestra en el siguiente plano cartesiano
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La cantidad de grados medidos por los giros de la rueda que se observan en el plano
describen entre

3y 3,5 vueltas
5,5y 4 vueltas
4y 4,5 vueltas
4,5y 5 vueltas

OO0y

2. Una persona mide un angulo de 60° y quiere saber a que medida en radianes
corresponde
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3. En un documento aparece plasmado un anulo de % el cual se requiere pasa a
grados, dicha medida es

180°
90°
45°
70°

ocow>

4. ¢Cual de los siguientes angulos es coterminal a el angulo de 45°?

410°
765
780
900

OOy

Recuerda que las formulas para calcular S: medida del sector circular y A: area de sector
circular son

5. Calcular la medida del lado faltante, haciendo uso del método mas apropiado

10 cm

8cm

m
5m
6m
4m
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Observa la siguiente imagen y responde las preguntas 6, 7y 8

10 m

6. Calcular la medida del &ngulo faltante A
A. 50°
B. 100°
C. 60°
D. 80°

7. La altura del arbol en metros es de



7,89
5,77
6,78
10,87

00w

8. Ladistancia x entre la cima del arbol y la parte inicial donde se mide el angulo en
metros es de

11,54
10
12,78
9,45

OOy

9. Se conoce la medida de la diagonal de un cuadrado

7cm

a5°

Calcular el area del cuadrado (recuerda que el area de un cuadrado es lado x lado)

4,95
7,34
24,5
52,3

00w



